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基于奇异谱的精密离心机空气轴承主轴回转系
统误差分析

舒杨，陈文颖，宋琼
（中国工程物理研究院 总体工程研究所，四川 绵阳 621900）

摘要：目的 提出一种精密离心机主轴回转系统误差分析方法。方法 基于奇异谱分析对主轴回

转误差的趋势进行提取，采用4个安装指定位置的高精度传感器测量轴回转相对位置变化，对数据

进行奇异谱分析，采用差分奇异谱的准则来确定重构数据所需的基本分解信号，重构获得的数据

为测量数据的趋势部分，即为主轴回转的系统误差。结果 重构获得的数据趋势在各个转速下均

与实测结果趋势基本一致。结论 基于奇异谱分析的精密离心机空气轴承主轴回转误差趋势分析

方法能够有效地用于补偿修正该系统误差。
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Singular Spectrum Analysis
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ABSTRACT：Objective To provide a method for error analysis of spindle rotation system of precision centrifuge.
Methods Based on singular spectrum analysis (SSA), the tendency of system error was extracted. Four high-precision
sensors were used to measure the relative position changes of the spindle. Signal reconstruction was decomposed by
differential-SSA and the data tendency were obtained, i.e., the spindle rotation system error. Results The tendency by
reconstruction was consistent with the measured results at each speed. Conclusion This method could be used to
compensate the spindle rotation system error of precision centrifuge.
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精密离心机作为高精度惯性仪表校准、检测的重 要装置，在航空、航天、航海、军事等领域占有非常重
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要的地位[1—2]。空气轴承主轴回转误差直接影响实验

件的有效工作半径，任顺清等通过对主轴的几何轴线

与瞬时轴线的关系进行建模，用安装在主轴上下两个

截面的4个位移传感器来测试主轴的径向回转误差，

根据此误差来对离心机的工作半径进行补偿[3—4]。文

献[3—4]所采用的方法从模型的角度来分析系统误

差，实际上空气轴承主轴工作时往往不能满足所建模

型的假设条件，该方法具有局限性。根据测量误差的

理论，系统误差在同一条件下，测量误差绝对值和符

号都保持不变，或者按规律变化[5]，从测量数据中分析

出系统误差的趋势对测量结果进行补偿可以避免模

型的局限性。

近年来基于数据驱动的建模方法得到了广泛应

用 [6]，其中奇异谱分析（Singular Spectrum Analysis，

SSA）方法是一种基于多变量统计学原理的无参数模

型的分析方法[7—8]。它把原信号分解为互不相关的信

号之和，这些分解后的信号可以被解释为原信号的趋

势、周期、和非周期的噪声[9]，该方法所获得的趋势和

周期可以认为是从数据中获得的模型。文中提出了

精密离心机空气轴承主轴回转误差的SSA分析方法，

通过的测量数据进行奇异谱分析，采用差分奇异谱原

则从数据中获得误差的变化趋势，实验结果证明了该

方法的有效性。

1 奇异谱分析

设长度为N的信号XN=（x1，x2，…，xN），窗口长度为

L（1＜L＜N）和K=N-L+1，SSA的算法由分解和重构

两个阶段组成，详细的阐述参考文献[9]。

1.1 分解

通过原信号XN=（x1，x2，…，xN）构建的Hankel矩阵

HL×K：

书书书

! !

"

!

"

"

! "

#

"

"

"

#

! "

#$!

" $ $ "

"

%

"

%$!

! "













&

（1）

式（1）称为嵌入过程，把原信号列映射为一系列

的滞后向量Xi=（xi，xi+1，…，xi+L-1），（1≤i≤K）。对H进

行奇异值分解得：
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式（2）中σi=（i=1，…，d）为H的非零奇异值，Ui，Vi

分别为H的左、右特征向量。设Ei=σiUi
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为基本矩

阵，则式（2）可以表示为：

H=E1+E2+…Ed （3）

式（3）中的每个基本矩阵对应于一个信号，称为

基本信号X（i）=（i=1，…，d）。

1.2 重构

基本信号 X（i）间一般不满足两两之间的不相关

性，设X（i）=（i=1，…，d）可分成m组不相关的信号，则式

（3）表示为：

书书书

! !"

#

!

$"

#

"

$!"

#

%

（4）

式（4）中 Ii为（i=1，…，d）的一个子集，称
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信号为原信号的一个成分。由式（1）可知，通过对
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min（L，K），K*=max（L，K），yi，j（i=1，…，L），（j=1，…，K）
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每个矩阵
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1.3 差分奇异谱

实际的振动信号包含有噪声，可表示为：

XN=SN+NN （7）

式中：SN为信号；NN为噪声。由XN构造的Hankel

矩阵可表示为：

H=HS+HN （8）

按照式（1），由信号 SN构成的HS矩阵相邻两行相

关，为非满秩矩阵，其奇异值的前k个不为0，其余的为

0。由噪声构成HN矩阵相邻两行不相关，为满秩矩阵，

其奇异值的大小变化不大，均明显小于HS的奇异值，

矩阵H的奇异值满足关系式[10]：

σ（H）≤σ（HS）+σ（HN） （10）

文献[7]指出HS的奇异值在第k点发生明显的变化，

定义了奇异差分谱bi=σi-σi+1来描写其突变，选择奇异

差分谱的峰值位置k所在的前k基本信号来描述SN，
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2 实验与分析

2.1 实验条件

精密离心机主轴结构如图1所示，其中空气轴承

为图1中A框所示，实验件安装在B位置，回转速度为

ω，测量系统由4只电容传感器（图中1—4位置）与NI

公司PXI数据采集卡构成。具体参数与配置如下：传

感器量程为0～500 μm，输出信号范围为0～+10 V，

工作频率为3 kHz；NI-PXI6229采用电压差分测量，分

辨率为 16 位，量程为-10～+10V；分别对 0，60，90，

120，150，180，210 r/min转速采用1000 Hz固定采样率

进行数据采集；转速相对标准不确定不低于1×10-6；

测量系统均由UPS蓄能后独立由电池供电。

2.2 测量数据误差趋势分析

速度为 60，180 r/min 时测点 1 的数据如图 2 所

示。选择窗口 L=500，进行SSA分析，其差分奇异谱

如图3所示。选择前3个基本信号来提取趋势如图4

所示。

从图4中可知，获取了空气轴承回转误差的周期

性变化趋势。速度为60 r/min时的误差趋势和原始数

据如图5所示，从图5中可知，可以认为图4所获取的

主轴回转误差趋势为主轴的系统误差。按照上述过

程分析其他测点，得到的结果基本一致。

2.3 主轴回转系统误差趋势

分别提取了测点1—4不同转速下的数据趋势，并

计算其均值、标准差，见表1。

从表1中可知，采用SSA从同一测点数据中提取

的趋势基本上保持不变，不随转速变化而变化。从误

差理论可得，所获得的趋势数据是系统误差，可以用

来对测量结果进行修正。图6所示速度为120 r/min所

图1 主轴结构

Fig.1 Spindle structure

图2 不同转速下同一测点的主轴回转误差

Fig.2 Rotation errors of the spindle under different rotation speeds

图3 差分奇异谱

Fig.3 Difference singular spectrum

舒杨等：基于奇异谱的精密离心机空气轴承主轴回转系统误差分析 ··97
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有测点的原始数据及其趋势数据。

3 结语

文中对精密离心机的空气轴承的回转精度进行

了测量和数据分析，在不同转速下，测量了4个不同位

置的主轴回转数据，并对其进行奇异谱分析，从数据

中提取了回转数据的变化趋势。根据误差理论，该趋

势为主轴回转的系统误差，可以在数据处理中进行修

正以提高测量精度。实验结果表明，精密离心机的转

速不会对空气轴承主轴回转系统的相对位置状态产

生影响，该方法能够有效地用于补偿修正精密离心机

（下转第104页）

图4 测点1的回转误差趋势

Fig.4 The trend of the rotation error of the point 1

图5 速度为60 r/min的测点1的主轴回转数据和趋势

Fig.5 The spindle rotation data and the trend of the point 1 at 60 r/

min

图6 速度为120 r/min同一测点的原始数据和其趋势

Fig.6 The original data and its trend of the same point at 120 r/min

均值

321.94

321.97

321.98

321.98

322.01

322.01

均值

374.73

374.78

374.80

374.84

374.83

374.93

标准差

1.90

1.78

1.79

1.78

1.81

1.80

表1 测点1—4数据趋势的均值和标准差

Table 1 The mean and the standard deviation of the data

转速/

（r·min-1）

60

90

120

150

180

210

测点1

均值

315.81

315.81

315.82

315.87

315.84

315.87

标准差

1.24

1.24

1.20

1.20

1.21

1.20

测点2

标准差

1.93

1.86

1.85

1.86

1.86

1.86

测点3

均值

342.09

342.11

342.11

342.10

342.15

342.16

标准差

1.29

1.27

1.27

1.20

1.28

1.26

测点4
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